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5. Àêî ñà an îáåëåæèìî n-òè ÷ëàí àðèòìåòè÷êîã íèçà, »åãà ìîæåìî äîáèòè ïîìî£ó

ôîðìóëå:

an = a1 + (n− 1)d (1)

ãäå jå a1 ïðâè ÷ëàí òîã íèçà à d jå ðàçëèêà çà êîjó íèç ðàñòå (óêîëèêî jå d > 0) èëè

îïàäà (óêîëèêî jå d < 0). Ñóìà ïðâèõ n ÷ëàíîâà àðèòåìòè÷êîã íèçà jå:

Sn =
n

2
[2a1 + (n− 1)d] (2)

Êîðèñòå£è ôîðìóëó (1) òðå£è è ÷åòâðòè ÷ëàí íèçà ìîæåìî çàïèñàòè:

a3 = a1 + 2d è a4 = a1 + 3d

Òàäà âàæè äà jå:

a3 + a4 = 7

a1 + 2d+ a1 + 3 = 7

2a1 + 5d = 7

Ñóìó ïðâèõ øåñò ÷ëàíîâà àðèòìåòè÷êîã íèçà äîáèjàìî ïîìî£ó ôîðìóëå (2)

S6 = 3(2a1 + 5d)

Äàêëå, êàêî jå 2a1 + 5d = 7 çàìåíîì ó ïðåòõîäíè èçðàç äîáèjàìî:

S6 = 3(2a1 + 5d) = 3 · 7 = 21

Îäãîâîð ïîä (Ã).

6. Êàî è ó ïðåòõîäíîì çàäàòêó êîðèñòè£åìî ôîðìóëå (1) è (2). Èç óñëîâà çàäàòêà

èìàìî äà jå:

a11 = 4a3

a12 = a4 + 12

Äàêëå, êîðèñòå£è ôîðìóëó (1) íàëàçèìî:



a12 = a4 + 12

��a1 + 11d = ��a1 + 3d+ 12

8d = 12

d =
3

2

Êàêî jå a11 = 4a3 äîáèjàìî:

a11 = 4a3

a1 + 10d = 4a1 + 8d

3a1 − 2d = 0

3a1 − �2 ·
3

�2
= 0

òj. a1 = 1

Ñàäà ìîæåìî èçðà÷óíàòè:

a101 = a1 + 100d = 1 + 150 = 151

Îäãîâîð ïîä (Ä).

7. Çáèð ïðâèõ ïåò ÷ëàíîâà íèçà ñà íåïàðíèì èíäåêñèìà jå:

a1 + a3 + a5 + a7 + a9 = 35

äîê jå çáèð ïðâèõ ïðâèõ ïåò ÷ëàíîâà ñà ïàðíèì èíäåêñèìà:

a2 + a4 + a6 + a8 + a10 = 50

Êîðèñòå£è ôîðìóëó (1) òðàíñôîðìèøèìî ïðåòõîäíî è ôîðìèðàjìî ñèñòåì jåäíà÷èíà:

a1 + a3 + a5 + a7 + a9 = 35

a2 + a4 + a6 + a8 + a10 = 50
⇒

a1 + a1 + 2d+ a1 + 4d+ a1 + 6d+ a1 + 8d = 35

a1 + d+ a1 + 3d+ a1 + 5d+ a1 + 7d+ a1 + 9d = 50

⇒

5a1 + 20d = 35

5a1 + 25d = 50

Ìíîæå»åì ïðâå jåäíà÷èíå ñà −1 è äîäàâà»åì äðóãîj äîáèjàìî:

5d = 15 òj. d = 3



Êîðèñòå£è äà jå d = 3 äîáèjàìî

5a1 + 60 = 35 òj. a1 = −5

Òàäà jå äðóãè ÷ëàí íèçà:

a2 = a1 + d = −5 + 3 = −2

Îäãîâîð ïîä (Â).

8. Àêî ñó a1, a2, ..., a100 ÷ëàíîâè àðèòåìòè÷êå ïðîãðåñèjå, òàäà çáèð ïîñëåä»èõ ïåäåñåò

äàòèõ ÷ëàíîâà ìîæåìî ïðåäñòàâèòè êàî ðàçëèêó çáèðà ñâèõ ñòî ÷ëàíîâà è çáèðà ïðâèõ

ïåäåñåò ÷ëàíîâà, îäíîñíî:

a51 + a52 + ...+ a100 = S100 − S50

Èñêîðèñòèìî òî ó óñëîâèìà çàäàòêà:

a51 + a52 + ...+ a100 = 3(a1 + a2 + ...+ a50)

S100 − S50 = 3 · S50

òj. S100 = 4 · S50

Êîðèñòå£è ôîðìóëó (2) äîáèjàìî:

100
2
(2a1 + 99d) = 4 · (50

2
· (2a1 + 49d))

100a1 + 4950d = 200a1 + 4900d

100a1 = 50d

Êàêî jå a1 = 3 èìàìî:

50d = 300 òj. d = 6

Îäãîâîð ïîä (À).

9. Ïðåäñòàâèìî äðóãè è øåñòè ÷ëàí àðèòìåòè÷êîã íèçà ïîìî£ó ïåòîã ÷ëàíà àðèòìåòè÷êîã

íèçà:

a2 = a5 − 3d è a6 = a1 + 5d

Êàêî jå a5 = 4, çáèð êâàäðàòà äðóãîã è øåñòîã ÷ëàíà jå:

a22 + a26 = (4− 3d)2 + (4 + d)2 = 16− 24d+ 9d2 + 16 + 8d+ d2 = 10d2 − 16d+ 32

Äà áè èçðà÷óëè âðåäíîñò ðàçëèêå íèçà çà êîjó jå çáèð êâàäðàòà äðóãîã è øåñòîã

÷ëàíà íàjìà»à, òðåáà äà îäðåäèìî d çà êîjå äîáèjåíà êâàäðàòíà ôóíêöèjà 10d2 − 16d+ 32



èìà íàjìà»ó âðåäíîñò. Äàêëå êîðèñòè£åìî ôîðìóëó çà îäðå¢èâà»å åêñòðåìà êâàäðàòíå

ôóíêöèjå

Xt = −
b

2a

Ó íàøåì ñëó÷àjó:

Xt = −
−16
2 · 10

=
8

10
= 0, 8

Îäãîâîð ïîä (Á).

10. Êàêî ó îâîì çàäàòêó çà ñâàêè ïðèðîäàí áðîj n âàæè äà jå çáèð ïðâèõ n ÷ëàíîâà

àðèòìåòè÷êîã íèçà jåäíàê 5n2 − 4n òàäà èìàìî:

Çà n = 1:

a1 = 5 · 12 − 4 · 1 = 1

çà n = 2:

a1 + a2 = 5 · 22 − 4 · 2 = 12

ïà íà îñíîâó ïðåòõîäíîã èìàìî äà jå a2 = 11, äîê jå d = 10. Ìîæåìî íà îñíîâó (1)

èçðà÷óíàòè äà jå a3 = a1 + 2d = 1 + 20 = 21 Ïðîèçâîä ïðâà òðè ÷ëàíà îâîã íèçà:

a1 · a2 · a3 = 5 · 12 − 4 · 1 = 1 · 11 · 21 = 231

Îäãîâîð ïîä (Ã).

11. Àêî ñà bn îáåëåæèìî n-òè ÷ëàí ãåîìåòðèjñêîã íèçà, ñà q îáåëåæèìî êîëè÷íèê

ãåîìåòðèjñêîã íèçà òàäà çà ñâàêè ãåîìåòðèjñêè íèç âàæè:

bn = b1 · qn−1 (3)

Çáèð ïðâèõ n ÷ëàíîâà ãåîìåòðèñêîã íèçà jå:

Sn =
b1 · (qn − 1)

q − 1
, q 6= 1 (4)

Èç óñëîâà çàäàòêà èìàìî äà jå b1 =
√
2 è b2 = 3

√
2, òàäà íà îñíîâó (3) ìîæåìî

èçðà÷óíàòè:

b2 = b1q



√
2 · q = 3

√
2

q =
3√2√
2
= 2−

1
6

Äàêëå,

b4 = b1q
3 =
√
2 · (2−

1
6 )3 = 2

1
2 · 2−

1
2 = 20 = 1

Îäãîâîð ïîä (À).

12. Èç óñëîâà çàäàòêà ïîñòàâèìî ñèñòåì jåäíà÷èíà:b1 + b3 = 15

b2 + b4 = 30

Êîðèñòå£è ôîðìóëó (3) èìàìî:b1 + b1q
2 = 15

b1q + b1q
3 = 30

⇒

b1(1 + q2) = 15

b1q(1 + q2) = 30

Óêîëèêî äðóãó jåäíà÷èíó ïîäåëèìî ñà ïðâîì äîáèjàìî äà jå q = 2.

Èç ôîðìóëå (4) èìàìî:

Sn =
b1 · (qn − 1)

q − 1

3 · (2n − 1)

2− 1
= 765

3 · 2n − 3 = 765

Äàêëå, n = 2. Îäãîâîð ïîä (Ã).

13. Ïîøòî áðîjåâè ïðåäñòàâ§àjó ÷ëàíîâå ðàñòó£å ãåîìåòðèjñêå ïðîãðåñèjå (q > 1)

îáåëåæèìî èõ ñà b, bq è bq2. Èç óñëîâà çàäàòêà ôîðìèðàjìî ñèñòåì:b+ bq + bq2 = 21

1
b
+ 1

bq
+ 1

bq2
= 7

12

⇒

b(1 + q + q2) = 21

q2+q+1
bq2

= 7
12

Íà îñíîâó ïðâå jåäíà÷èíå èìàìî äà jå (1 + q + q2) = 21
b
, ïà çàìåíîì ó äðóãó äîáèjàìî:

q2 + q + 1

bq2
=

7

12

21
b

bq2
=

7

12

b2q2 = 36 òj. bq = 6



Òàäà jå ïðîèçâîä òèõ ÷ëàíîâà:

b · bq · bq2 = b3q3 = (bq)3 = 63 = 216

Îäãîâîð ïîä (Á).

14. Íà îñíîâó óñëîâà çàäàòêà ïîñòàâèìî ñèñòåì jåäíà÷èíà:b1 + b1q + b1q
2 = 7

b21 + b22 + b23 = 21
⇒

b1(1 + q + q2) = 7

b21 + b21q
2 + b21q

4 = 21
⇒

b1(1 + q + q2) = 7

b21(1 + q2 + q4) = 21

Çàïèøèìî 1 + q + q2 = q3−1
q−1 , òàäà jå:

1 + q2 + q4 =
q6 − 1

q2 − 1
=

(q3)2 − 1

q2 − 1
=

(q3 − 1)(q3 + 1)

(q − 1)(q + 1)
=

����(q − 1)(q2 + q + 1)����(q + 1)(q2 − q + 1)

����(q − 1)����(q + 1)
= (q2 − q + 1)(q2 + q + 1)

Èç ïðâå jåäíà÷èíå ñèñòåìà èçðàçèìî b1 = 7/(1 + q + q2) è óâðñòèìî ó äðóãó, òàäà

äîáèjàìî: (
7

1 + q + q2

)2

(q2 − q + 1)(q2 + q + 1) = 21

49

(1 + q + q2)�2
(q2 − q + 1)�������

(q2 + q + 1) = 21

49(q2 − q + 1) = 21(q2 + q + 1)

Ðåøàâà»åì îâå êâàäðàòíå jåíäà÷èíå äîáèjàìî q = 2 è q = 1/2. Ïîøòî jå ó óñëîâó

çàäàòêà íàãëàøåíî äà ñå ðàäè î ðàñòó£îj ãåîìåòðèjñêîj ïðîãðåñèjè áèðàìî q = 2. Çàìåíîì

ó ïðâó jåäíà÷èíó äîáèjàìî:

b1 =
7

1 + 2 + 4
= 1

Äåñåòè ÷ëàí òå ïðîãðåñèjå jå:

b10 = b1 · q9 = 1 · 29 = 512

Îäãîâîð ïîä (Â).

15. Çáèð ñâèõ ÷ëàíîâà îïàäàjó£åã ãåîìåòðèjñêîã íèçà jå:

S∞ =
b1

1− q
, çà |q| < 1 (5)



Èç ïðâîã óñëîâà çàäàòêà èìàìî:

b1 + b2 + ...+ bn + ... =
3

2

b1
1− q

=
3

2
òj. b1 =

3

2
(1− q)

äîê èç äðóãîã:

b21 + b21q
2 + b21q

4 + ... =
1

8

b21(1 + q2 + q4 + ...) =
1

8

Îçíà÷è sa Q = q2 òàäà ïðåòõîäíó jåäíà÷èíó òðàíñôîðìèø»ìî ó:

b21(1 +Q+Q2 + ...) =
1

8

êîðèñòå£è (5) äîáèjàìî:

b21
1−Q

=
b21

1− q2
=

1

8

Íà îñíîâó

b1 =
3

2
(1− q) è

b21
1− q2

=
1

8

äîáèjàìî äà jå:

(3
2
(1− q))2

1− q2
=

1

8

9
4
(1− q)�2

����(1− q)(1 + q)
=

1

8

18(1− q)

1 + q
= 1

19q = 17 òj. q =
17

19

Óâðàøòàâà»åì äîáèjåíîã q ìîæåìî èçðà÷óíàòè:

b1 =
3

2
(1− q) =

3

2

(
1− 17

19

)
=

3

19

Äðóãè ÷ëàí òîã íèç jå:

b2 = b1 · q =
3

19
· 17
19

=
51

361

Îäãîâîð ïîä (Ä).



16. Êîðèñòå£è ôîðìóëó (5) è óñëîâå çàäàòêà èìàìî:

b1 + b2 + ...+ bn + ... = 9

b1
1− q

= 9 òj. b1 = 9(1− q)

Óâðøòàâà»åì ïðåòõîäíî äîáèjåíîã íàëàçèìî:

b1 + b1q + b1q
2 =

26

3

b1(1 + q + q2) =
26

3

9(1− q)(1 + q + q2) =
26

3

Óî÷èìî äà jå (1− q)(1 + q+ q2) = 1− q3 è óâðñòèìî ãà ó ïðåòõîäíî äîáèjåíó jåäíà÷èíó.

Òàäà jå:

9(1− q)(1 + q + q2) =
26

3

9(1− q3) =
26

3

27(1− q3) = 26

q3 =
1

27

q =
1

3

Ñàäà ìîæåìî èçðà÷óíàòè b1 è b2

b1 = 9 · (1− q) = 9 ·
(
1− 1

3

)
= 6

b2 = 6 · 1
3
= 2

Ïðîèçâîä ïðâà äâà ÷ëàíà:

b1 · b2 = 6 · 2 = 12

Îäãîâîð ïîä (Ä).
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