14 KombnHaTOpUKa

9. O6enexnmo ca x; u-Ty nudpy nerormudpeHor 6poja r1rar3xsxs (i = 1,2,3,4,5). Tpeba
U3pavYyHaATH KOJIMKO MMA TAaKBUX y dujeM ce 3auucy 1udpa 0 mojaBsbyje TauHo JABa nyra. YOuuMo
Jga nucpa 0 HUKAKO He MOXKe cTajaTu Ha MecTy xp. Jlakie moryha mecra jgse mmucpe 0 y

nerorudpenomM Opojy cy ciegeha:

a) x100z4x;
b) 21023025
¢) x10z3240
d) z12500z5
e) x1250x40
f) 21292300

npu demy cBe ocrane nudpe 6poja mory 6utn Heke u3 ckyma {1,2,3,4,5,6,7,8,9} u mory
ce TOHAB/HATH. AKO MOCMATPAMO CJIyYaj a) MOXKEMO 3aK/byYUTH JIa OBAKBUX MeTONUMDPEHUX
opojeBa uma 9 -9 -9 = 729. OBo BaxKm u 3a ocTaje CaydajeBe Kojux ykymHo nma 6. [laxie,
yKyTaH 6poj meronudpeHux OpojeBa y umjem ce 3amnucy mudpa 0 mojaBbyje Ta4HO JIBa MyTa:
6-(9-9-9)=6-9%=4374

Onxrosop nof (B).

10. O6enexumo ca z; u-ty nudpy mecronudperor 6poja r1ror3xsxsxe (i = 1,2,3,4,5,6).
Onapemmmo npso 6poj mectormdpernx opojesa unja je mndpa r, Henapana. Illecronudpen 6poj
usraega HITHITHIT (rxe je H - menapra nudpa, I - napua mudpa) nomrujyhn na svenaphe
U mapHe Iudpe 101a3e HAM3MEHHYHO. Ha mpBo MecTo x; MOXKeMO y3eTH OHI0 KOjy HemapHy
mudpy 0K Ha JIPYrOo MECTO Ty MOYKEMO CTaBHTH OWJIO KOjy HapHY mudpy, OBO HCTO BaxKHU 3a
MeCTa T3y U T5Tg. Jlakie, yKyIHO OBaKBHX GpojeBa mMa: H-5-5-5-5-5 = 56,

Pasmorpumo cama ciayuaj kaga je x; mapHa 1mudgpa. Tama mecronudpen 6poj umsriena
[THITHIIH (rae je H - memapua uudpa, 11 - napua mudpa) nomrujyhn 1a mapue u Hemaphe
mndpe gonaze nHamsamenndno. Caza, 3a Bomehy mudpy z1 MokeMo y3eTu OHIO KOjy HapHY
undpy cem nudpe 0, makie umamo 4 moryhuocrn {2,4,6,8}. Ha apyro mecro xs Moxkemo
craBuTH 610 KOjy Henapuy mudpy {1,3,5,7,9} kao u Ha Mecta x4x¢. Ha MecTa 1325 MOKEMO
uzabpatu 6mino koje mapue mudpe {0,2,4,6,8}. dakmre, ykymnHo oakBux O6pojeBa nma: 4 -5 -
5-5-5-5=4-5

Konauno, mecronudpeHnx NpHPOIHEX OpojeBa y YHjeM 3amucy mapHe W HemapHe Iudpe
nosTa3e Haum3MeHHIHo je: 50 + 4 - 5°.

Onrosop mof (A).



11. Tlomrro u3 mnuia Tpeda usByhu 5 kapara mehy Kojuma Tpeda ja Oyjie Ta4HO JiBa Kela
(k1 = 2), npeoctase 3 Kapre Mory 6uru 6110 Koje (ko = 3). Y mmuiy ce nastase 32 kapre u TO 4
kera (ng = 4) u 28 apyrux kapara (no = 28). Bpoj Haunna Ha Koju MozxkeMmo u3Byhu TadHo nBa
Kera je 3amnpaBo 0poj komOuHaIMja 6e3 OHaB/balba IPH Y€MY je PeJIoC/ie]] ejieMeHaTa HeOuTaH.

Jaxse 6poj HauuHa je:

cmo— nq _ n1! :432(26
k1 ]{11 (n1 — kl)' . kll 2! . 2r

bpoj maunna Ha Koju MoxkeMo m3Byhwm mpeocrase 3 Kapre je Takohe O6poj komOnHanmja 6e3

IIOHAB/bahA TIPH YeMy je peocJies] eeMeHara HeOutan (caja uMamo jia je ko = 3 u ng = 28 jep

je y mmumiry mpeoctaso 28 Ipyrux Kaparta KOju HUCY KeueBH):

= 3276

P2 \ky ) (g — ko)l kol 2573
Hakie, ykynan 6poj HaumHa ja ce u3 mmnmia oa 32 kapre (Koju cajpzxu 4 Kena) U3ByKy

TAvYHO 2 Kela je:

sl Mo 7’L1! 712!
ni1 . no — . — B = . 2 p— 1 .
k1 k2 (k1> (/{?2) (n1 — ]{71)' . k?l' (’I’LQ — ]{32)' . kg' 6 - 3276 9656
Oxrosop oz (/).

12. Onx 2 maremaTu4dapa u 8 HHKUIbEpA MOXKEMO Ja (POPMHUPAMO IIEeTOYIAHY KOMHCH]Y KOja
cajpxKu Oap jeHOr MaTeMaTudapa Ha cjiejehe HaduHe:
1. HaumMH: KOMHUCHja CaJpKu 1 MaTeMaTHdapa n 4 WHKHmHEPA
2. HAUWH: KOMHUCHja CaJp:KM 2 MaTeMaTH4apa U 3 WHKHHEPA

Pazmorpumo cana 1. maumn. Kako ce y komucuju 6mwpa camo jegaH mMareMaTudap mbera

Cf:(?):z

HaYMHA. Bpoj HHKUIbepa y KOMUCHJH je 4 1a IbHX MOXKeMO Ja n3abepeMo Ha:

C¥ = (i) =170

HaunHa. Jlakje meTodsaHy KOMHCH]Y Ca jeJIHIM MaTeMaTHdapaoM MOKeMO Jia n3adepeMo

MOXKEMO H3a0paTu Ha

Ha 2 - 70 = 140 maymna. Pasmorpumo cama 2. caydaj. Kako ce y komucuju 6upajy jaBa

MaTeMaTHdapa mbUX MOXKEMO H3adpaTu Ha

2
03:(2):1



HaurH. Bpoj uHXKUIbEpa Y KOMUCHU]U je 3 11a HbUX MOZXKEMO Jia n3a0epeMo Ha:

8
8 pu— p—
C8 = (3) 56

HaunHA. Jlakie, meTowraHy KOMHUCHjy ca JIBa MaTeMaTHdapa MOXKeMO Ja m3adepeMo Ha
1-56 = 56 maunna.
Konauno, nerounana KoMucuja y Kojoj je 6ap jegan MaTeMaTHdap a OCTAIH UHXKHILEPU Ce

MozKe m3abparu Ha 56 + 140 = 196 nauuna.

Onrosop oz (/).

13. ¥Ykynan 6poj HaunHa Ha Koju ce Ana, Bojan, Becna, 'opan u Jlannna Mory pacrnopeantn
y BpcTy Tako ga bojan u ['opan He Oymy jegan ;o gpyror hemo m3padyHaTu Tako 1mTo hemo
ol yKynHor Opoja maumna Ha Koju ce Ana, bojan, Becna, ['opan u /lanuna mory pacmnopempuru
(He Bogehu pauyHa o pacnopeiy cejiemba Bojana u ['opana) oxysern oHe ciaydajese Kaja [opan
n Bojan jecy jemam mo apyror. Ykyman Opoj HaumnHa Ha koju ce Ana, Bojan, Becna, T'opan
n Jlanuna mMory pacropejauTH y BPCTY je 3ampaBo Opoj mepMmyTaluja ejeMeHara CKyIa o D
wnanoBa (n = 5) 6e3 MOHAB/bAIHA TIPU Y€MY deMy je OuTaH mopeak eremenara. Jlakie, HUXOB

opoj je:

P, = n! = 5! = 120.

Purcupajmo cajia mnosoxkaj ['opana n bojana y Bperu tako Jjia bojan u ['opan Oyay jeaan j10
npyror. Taga Bpera Mozxke ga usriaena: B *TB** FFTBE* ***T'B npun wemy * moxke 6urn
Heko oj Ane, bojana u Becue. YKynan 0poj oBakBUX HA4HHA je 3aIpaBo OpOj mepMmyTaliyja
ejeMenara ckyna of 4 ananosa (n = 4 jep pacmopen I'B mocmarpamo kao jenan egement) 6e3

MOHAB/bAIbA MPH UeMy YeMy je OUTaH Mopelak engeMeHaTta. Jlakie mUX0OB OpOj je:

P, =nl =4 =24

OBaj 6poj Tpeba yaBocTpyduTu jep pacuope bojana u ['opana moxke 6utu He camo ['B Beh
u BI' (y cayuajy kama Bojan u Topan cezne jeman mo apyror mmamo BIHHE *BIHe **B*
#BI ). Konauno, ykynan 6poj HaunHa Ha Koju ce Ana, Bojan, Becna, lopan u lanuna mMory
pactiopenuTu y Bpery Tako ga Bojam m [opam He 6ymy jeman mo apyror je 140 — 2 - 24 =
140 — 48 = 72.

Oxrosop mof (T).

14. N3 ycaoBa 3agaTka nmamo j1a ce koedurujertn Tpeher n verBpror 4iana pasBoja
(va+ 1/¥a)™ omnoce kao 1 : 2. Tana Baxu:

Tor1: T34 =1:2

(5) ()3



2onln—1)@m—21  n(n—1)n—2)m—3"
A (n—27 3:2- (n—3)7

6-n(n—1)=n(n—1)(n—2), (n je curypo pazmamanto o1 0 u 1)

Cpenmpu 4iaH je 3aMpaBo 9eTBPTH WJIAaH PA3BOja W OH je jeIHAK:

() ()" (v

15. 3a wnan y passojy mspasa (vVa2x + 1/Vax?)'® xoju we caaprxu x Bawm:

13
Ty = (k) AT

13
Ty = <k:> : (aéxi)lg_k : (a_%x_%)k

13 13—k _k 13—k 2k
Tk+1: k -aq 2 - 5 -1 4 -r 5

13 65—5k—2k 65—5k—8k
Tk—l—l = .aq~ 10 - 1

[ I
N

4 8.7-6-5 , 1
)—1337*“a—ma

Oxrosop moj (A).

k

Kako wian #e tpeba ma caap:xkm x ouga je 65 — 13k = 0 1j. k£ = 5. Konauno, 4wian koju He
CaJpKI T je:

13 65—7-5 13 . 12 . 11 . 10 ° 9 65—35
T pr— . p— . pr— 3
541 <5) a 10 F 1301 a 10 1287a

Onrosop mof, (B).

16. Bunomuu koedunujenTn npBa Tpu wiaHa passoja (Jx + /)" cy pegom:



N3 ycaosa Ja je wuxos 36up jejanaxk 46 umamo:

(n—1)

14 +n
n
2

2+2n+n(n—1) =92

=46

n?+n—90=0

Pemasajyhu oBy kBagpatny jennadauny mooujamo n; = —10u ny = 9. ny = —10 ce opbarmyje

jep u3 ycJioBa 3ajaTKa n Mopa OUTH Ipupoaan 6poj. dakje, mMamo J1a je 4iaH pa3Boja o0JIuKa

4
9 9 — 9 18—2k 9 1
Tk+1 = (k) xn_kyk = (k) x93k$§ = (k) €T . 6k+3k = (k,) €T Sgk .

axr”:
16+k
4

9\ 4 9! 4 4
T6+1 = (6)LU = ml’ = 84z

Opnarite caean na je =4 1j. k = 6. Konaumno,
Onrosop nof, (B).

17. Koedunpjenr Tpehier wiana oz nouerka passoja (v3+ v4)" je (3), 1ok je koedpuuujent

Tpeher 4iana oj Kpaja (n%) N3 ycnosa 3aaTka mmamo Jia je:

Z.n(n—l)w

= 2450
2 (n—271
n®*—n—2450 =0
Pemasajyhu oBy kBajgparny jeanaduny godujamo ny = —49 m ny = 50. n; = —49 ce

ofbalyje jep W3 ycjoBa 3aJaTkKa n Mopa Outu mpupojan Opoj. Canma je k-Tu 4naH pasBoja

obJmKa;:

: ;o 50—k
Ha 6u y paspojy 6uim caMO palMHAJIHE WIAHOBH MOpa Jia BaxKU Ja je =

To ce mocruxke camo 3a k € {6,18,30,42}. lakse, ykynan 6poj TakBux daaHoBaje je 4.

u g 1eo 6poj.
Oxrosop mof (B).

18. Hexkaje morabaj A - masa je ctpana ca Henapaum Opojem. Taja je BeposaTHoha morahaja

A jennaka:

P(A) =

m
n



rie je n 6poj cBux Moryhux mexoga gorahaja A, a m je O0poj HOBOJBPHUX HMCXOJa Jorahaja
A. TlomTo ce Gana KONKUINA 3a UIPy yKymnan 6poj moryhux mcxoma je n = 6 jep MOxkKe TaCTU
Hekn 6poj u3 ckymna {1,2,3,4,5,6}. YkynHa 6poj nosospbHuX gorabaja je m = 3 jep cy MOBOJbHE

norabajy kaja najgue 6poj u3 ckyna {1,3,5}. Jdakse, Bepoarnoha morahaja A je:

Oxrosop o (I').

19. Hekaje morahaj A - m3Byuena je kyriauna miase 0oje. Tama je BepoBarnoha mgorahaja A
jeTHAKA!
pay=" -3
n 10
jep je ykynan 6poj kyriuna y Kytuju 10 mTo je yjemxHo m yKyman 0poj moryhux mcxoma
(n = 10). Ykynan 6poj MOBO/BHUX HCXOJA je m = 3 jep ce y KyTHju Hasta3e 3 [iiaBe KyIJIUIe.

Oxrosop nox (B).

20. Hexka je morabaj A-npu nmppom Oamamy maJja je crpaHa ca 6 Tadaka a gorahaj B-mpu
Jpyrom Ganamy maja je crpana ca 6 tadaka. Tpeba yountu ja cy gorahaju A u B mesaBucuu
Tj. ma mcxon jgorahaja A He yrmde Ha mcxon gorabaja B ma Baxkn:

P(AB) = P(A) - P(B)

Beposarnoha morabaja A je P(A) = 1/6 jep 6poj nososbuux jporahaja 1 (camo oHzma kazua
Ha KOIKUITY TaHe cTpaHa ca 6 Tadyaka) a 6poj ykynuux jgorahaja je 6 (cse moryhinocru na Ha

KOIKHUITY TaIHe cTpana ca 1,2,3,4,5 uiu 6 Tadaka). Vcro Baxku u 3a noraljaj B. Jlaxie,

P(AB)=P(A)- P(B) =

Oarosop nox ().
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