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11 Crepeomerpuja (2.5.2020.)

Axko je R monympedHuK marTe JIONTEe, OHIA Ce heHa MOBPIIUHA padyHa M0 GOpMYyIn

4
P = 4R?r, a 3anpemuna V = - R371. Ha ocHOBy maTux momaTaka je
4(R + lem)*n = 4R*7 + 8mem?,

1
omakJye modbujamo R = §cm. To 3maum na ce 3ampemuna moseha 3a
4 4 4 3\ /1 \° 13
§(R+ 1)371' — §R37T = §7T <(§cm) — (§Cm> ) — ?Wcm?’ (ﬂ)

3anpeMuHy KyIe IMOJyOpedYHuka OcHOBe R m Bucmue H pauyramo mo ¢popmyin
V= §R2H7T. [Tonynpeunuk dyeTBpTUHE Kpyra Koja ce noOuja pa3BUjameM OMOTaYa
KyIle je[HAK je M3BOMHUIM KyTe s, Tj. s = 4y/5. IlyxuHa JTyka Te YeTBPTHUHE KPyTa

jenHaka je obuMy OCHOBe, Ia je 1 2sm = 2Rm, omakie cirema R = /5. 3a Bucuny

1 2
Baxkn H? = s> — R?, na nmamo H = 5v/3. Konauno je V = §\/52~5\/§7r = 57;\@ ().




24. Heka je H Bucuua, a R monynpeuyHmk ocHOBe kyme. llonmynpeuHuk ynucane sionte

3

o3HayuMo ca r. Tanma je 3ampemumua Jjonte V; = —r°m, a 3ampemuHa kKymne Vi =

3

1 . ..
§R2H7r. MBuna jexHakOCTPaHUYHOD TPOYIJa KOjU je OCHU Mpecek Kyre u3nocu 2R.

[lenrap kpyra ymucasor y Taj Tpoyrao (KOju je MCTOBPEMEHO M IEHTApP JIONTe

yOucaHe y KyIy) HaJa3Wd Ce y IPECEKy BUCHUHA TPOYIJIA W NEJU BUCUHY Y OITHOCY

2Rv3 ] = rv/3. Ha

5 , ma caemun R = —

V3

2:1, onakne je H = 3r. llpu Tom je u H =

Kpajy uMaMo
4
3
VL T 47’3 47”3
- 3 —— (B).

N

Vi Lpop RPH - (/323 9
3




25. BampemuHa Kymne TOJNyNpPEYHUEA OCHOBe © u Bucuue H = rv/2 umsnocu Viyma =
1

§T2H7T = §r37r\/§. Axo ca a 03HAYMMO WMBUIy ymucaHe KOIKe, OHIA je Vkomka = a°.
Kako Oucmo onpemunu Tpake€HM OTHOC 3alpeMuHa, Tpeba na M3pasmMo HIP. @
npeko r. Heka je F Bpx kyne, a I’ mogHOXKje BUCUHE KyTIe - OHO C€ HaJIa3Uu Y IPECeKy
mujaronana kBaapara ABCD u nonoBu mujaronasay d. Ca (G 03HAUMMO TAuKy HA
pyb6y ocHOBe Kyme TakBy ga je |F'G| = r momynpedyHur OCHOBE KyIe KOjU CaAp:KU
rauky A (manomenumo na tauke A, B, C'u D He npunanajy pyOy OoCHOBe Kyme, Tj.
HUCY HA KPYKHUIOM, Beh Herme yHyTap Kpyra, na Om OWJIO IOTPENIHO 3aKJbYYUTHU

na je d/2 =r). I3 ciuunoctu tpoyraosa EFG u AJAG cnenu
H:r=a:(r—d/2).

. . . r
Kako je d = a2 u3 IpeTXOdHe jeIHAKOCTU JobujamMo a = ﬁ Omuoc 3ampeMuHa

KyTle U KOIIKE je

/2

Vkyna _ 3 _ 4_7T (A).
Vkormka ( T )3 3
V2
E
H
Al a2
a
A [
G A r F




26. VM3Bomuumy nare kyme o3Haummo ca S = 10cm, a Bucuny ca H = 8cm. Hera je
s m3BOIHUIIA, a h BUCUHA Kylle W3Hal Basbka. lana je BucuHa Basbka H — h. Ako
ca 7 03HAUMMO IOJIYIPEYHUK OCHOBE BaJbka (KOJU je MCTOBPEMEHO U MOJIYIPEYHUK
OCHOBe KyIle U3HAJ BaJbKa), OHIA je MOoBpImMHA oMoTava Basmka My = 2rm(H —h), a
MOBPIIMHA OMOTava Kylme m3Hanm Bambka Mg = rsm. Kako je maro My = My, caenu
2(H — h) = s. Hera je V Bpx (06e) kyme, P nmomuoxkje Bucune H, a P, momHOxje
Bucune h. Heka je () Tauka ma pyOy ocuoBe kyme Bucuae H, (); Tauka Ha pyOy
OCHOBe KyIlle BUCUHE h Koja mpunamna ay:xku V), a R Tauka Ha pyOy ,,m0me” OCHOBe

BaJbKa Koja mpumnamna aysxku PQ. V3 cauunoctu tpoyraosa V PQ u Q1 R(Q) cremu

S —s S 5

H—h H 4
-9

AKO y TpeTxXOomHOj jeIHAKOCTU 3aMEHUMO S (H — h), nobujamo nma je BucuHA

4
Baska H — h = 1—gcm (B).




27. llomynpedyHUK naTe MOJIYJIONTE O3HAYMMO ca R, a MBUILy Yy By YINCaHE KOIKE Ca a.
Heka je A jemno Tteme KOlke KOje mpumana OCHOBU MOJyJonTe, A; TeMe KOIKe Koje
npurnaia MOBPIIM IOJNYJIONTE TAaKBO 1na je |AA;| = a, u Heka je S meHTap mosyJsonte.

Tana je |[SA| = d/2, rme je ca d o3uauena mujaroHaJa crpase Koigke. V3 npasoyrior

2

d\? a2 3
2 _ 2 ay 9 _ 9 9
R =a —I—(2) =a +<—2 ) —2a,

omakie je R = a4/3/2. Cnenu ma je omHOC 3ampeMuHE MOJIYJIONTe Vi U 3alpeMuHe

Tpoyraa SAA; mmamo

Konke Vi jemHak




28. Heka je H BucuHa, s M3BOOHUIA, a R MOJIyIpEYHWK OCHOBE maTe Kyme. TpaskeHy
noBpumHy pauyHamo 1o ¢popmyiau P = R(R + s)m. Ca S o3HaAUMMO meHTap Jonre
ynucaHe y Kymy, ca V BpX kKyme, a ca P momaoskje Bucune H. Hera je A jemma
Tauyka ca pyba OCHOBe Kylle, 1 HeKa je () Tauyka y KOjO] JIONTa HOIUPYje OMOTad

Kylle 1 Koja ce Hasmasu Ha aysxu VA. Tana je |SQ| = r. VI3 cimunocTu Tpoyriosa
VPA u VQS umamo

jep je Ha ocHoBy gmartmx nonmartaka H = 4r, ma cimemu s = 3R. V3 npasoyrior
tpoyraa VPA je

32 — H2 + RZ7
y mra kazx 3aMeEnMo H = 4r u s = 3R, nobujamo R = rv/2, a 3atum u s = 3rv/2.

Canma je moBpmmHa

P =rV2(rv2+3rvV2)r = 82 (II).




29. 3amarak HUje UCIPABHO IMOCTABJbEH, 1A T'a IPECKAUEMO.

30. Hera je H = 6cm Bucuna, R mONIynpeyHUK OCHOBe, a = 60° yrao Koju mM3BOIHUIA
3akJiana ca paBHU OCHOBe mare Kyme. Ako ca h 03HAUMMO BUCUHY yIUCAHE TUPaMU-
e, a ca a4 U ¢ PeIOM KaTeTe U XUIOTEHY3y OCHOBE MUpaMUuIe, OHAA je TpaKeHa
1 a?
3anpemunaa V = 3 Eh' Ha onoBy marmx momaraka je h = H/2 = 3cm. Kaxko je
c? = 2d%, a ¢ 063UpOM Ha ce IEeHTAp KPYyra ONHCAHOT OKO IPAaBOYTJIOT TPOYTJIa
je c =2R 2=2R% 11
HaJla3U HA CPeIVHU XUIOTEHy3e, TO je ¢ = 2R, ma ciaemu a® = . [Ipumerumo na
je tga = H/R, omakne je R = H/tga = 2v/3cm. Crora je a? = 24cm? u nobujamo

1
V= 6240m2 -3em = 12em® ().




31. Hera je H 3ajemrmuka BUCHHA NUPaMUIe U Kyle, HEKA J€ @ MBUIA IMIECTOYTJIA KOjU
je ocHOBa mupaMuie, 1 HeKa je R moJaynmpedyHuk ocHOBe Kyme. TpaskeHa 3ampeMuHa
uzHocu V = §R2H7r. Oszunaunmo ca A, B, C', D, E u F TeMeHa OCHOBE IUpaMuUIE, Ca
K 3ajemnuyku BpX nmupamume u kKymne, a ca L momHoxkje Bucuae H. Kako je Tpoyrao
BCL jemnaxkoctpanudvan, To je R = a. Ha ocHOBY KOCMHyCHe TeopeMe NpUMEHEHE

Ha Tpoyrao ABK, numamo
a® = b*> + b* — 2bbcosa = 2b*(1 — cos ),
omaocuo R? = 2b%*(1 — cosa). VI3 mpasoyraor Tpoyraa KLB ciemn
H? =b> — R* = b* — 2b*(1 — cosa) = b*(2cosa — 1),

na je H = by/2cosa — 1. Konauno je

1 2
V= 521)2(1 —cosa)byv/2cosav — 1 = 571'1)3(1 —cosa)v2cosa—1 (I).
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