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10. ITpaBuaHu TeTpaemap MOKEMO IIOCMATPATU KaO TPOCTPaHy MUPAMULY YUje CY CBe
uBuie jemHake. O3maumMo temena martor terpaenpa ca A, B, C' u D, a merosy
uBuIly ca a. TpaskeHy 3allpeMUHy padyHaAMO Kao

1 2
Lavs,
3 4

1
V= BH=
3

rae je ca H o3mauvena BucuHa Terpaenpa u3 Bpxa D ma 6a3zy B = ABC. Ilognoxje
E Bucmue H manasum ce y mpeceky BucuHa Oase, ma BucuHy 0aze h m3 temena A

Ha uBuiy BC genu y omuocy 2:1. VI3 mpasoyraor tpoyraa AED no Iluraropunoj

2
2 \? 2 aV3 \/5

H = 2_ [ 2 _ 2_ | 2. _ 2
a <3h) a (3 2) a 3

. Kako je maro V = 48v/2 em?, nobujamo a = 4v/9 em (B).

TeoOpeMM nMMaMO

a*y/2
12

ma je V =




11. Temena 6aze B mare mupamume osumaummo ca A, B u C, a Bpx ca D. Heka je a
uBuna 06a3e, b bouna mBuna, H Bucmuoa nupamune, h, BUCUHA OCHOBE U3 TEMEHA
A wma wmBuny BC, a h, Bucuna Goune crpane m3 temena D wa umsumy BC. Ca F
03HAYMMO TOAHOk]e BucuHe H (Koje mpencTaBiba MEeHTAp OCHOBE U IeJU BUCUHY Ay,
y omuocy 2:1), ca F momuoxkje Bucuse h, (Koje je MCTOBPEMEHO U IIOHOK]e BUCUHE
hy), n Heka je G oproroHasiHa mpojekiuja Tauke I Ha Goumy crpany BCD. Taura
G mpunana BucuHU hp. 3anpeMuHy JaTe NMUpPaAMUAE PAYYHAMO Kao

1 a®V3 1
—_ H = —Hd*V3.
34 12 a*V3

1
V =-BH =
3

Younmo tpoyrao EFD. Hberopy nmoBpmmHy MOKEMO pAUYyHATH HA ABA HAUUHA:

1 1 1
Pgrp = 5 : ghaH u Pgpp = §hb|EG|7
ONaKye je
1
ghaH == hb’EG‘ (1)
3 1 275 em? 150 cm?
Baxu h, = ﬂ_, a u3s Pgep = iahb uMamMo hp = an_ an . 3aMeHOM

a a
|EG| = 8 cm u oBako uspamenux h, u hy y (1), mobujamo Ha?v/3 = 7200 cm?. Crora
je V=600 cm? (A).




12. Baza B = KLM nupamune KLMN je jemHakocTpanUdan TpPOyrao msuie b = a/2
(jep mnp. KL npencrasma cpemmwy aunujy tpoyraa ACB). Axo ca H, o3Haummo
Bucuny mupamvune ABCD w3 Bpxa D ma 6azy ABC, a ca H, Bucumy mupamume
KLMN w3 spxa N na 6a3y KLM, ouna je H, = H,/2 (ako ca E 03HAUMMO 110 THOK]e
Bucuue H,, a ca O momuoskje Bucuue Hy,, oHma u3 cauwvnoctu tpoyriaoBa AED u
AON wu c ob63upom na je |AD|: |AN|=2:1, cnemu H,: H,=2:1). Y 10. 3anartky
cMo Buuenu na je H, = a\/m, Ima MMaMoO

an 2 2
1 1 /3 H, 1 (5) V3 “\@ a*/2
V=c-BHy=—- —".2%=_. : = (B).
3 374 2 3 4 2 96




13. Temena maror mpaBuHOT TeTpaenpa o3duaunmo ca A, B, C'u D, a meroBy uBuily ca
a. Heka je F momuosje Bucune Tterpaenpa H u3 Bpxa D ua 6a3y ABC u Heka je F
moaHOkje Bucuue 6a3e h u3 remena A wa muny BC'. [Ipu tom E nenmum AF y omuocy
2:1, a Basku u |DF| = h. Ca S o3HAUMMO HEeHTAp JIONTE YyIUCAHE Y JATU TeTpaenap.
Ymucana jgonra 6a3zy ABC nomupyje y Tauku E, a Tauyky y KOjoj momupyje Gouny
crpany BCD o3uaummo ca T'. Tauka 1" npeacraB/ba OPTOTOHAJHY TPOjEKIN]y TAUKe
S wa paBan BC'D u npunana nysxku DF'. Ako je r mosynpedyHuK yorcaHe JOonTe, OHIA
je r = |SE| = |ST|. llpumerunmo na cy Tpoyrnosu EFD u TSD canunu, jep oGa

“Majy IO jeJaH mpaB yrao u 3ajemHudku yrao kon temena D. Crora je
|EF|: |FD|=|TS|:|SD|. (2)

1 1 3 3 3
[Tpumerumo na je |EF| = §h sl %_ = %_, |FD| = h = %_

kako cMo y 10. 3amartky Bumeau na je H = ay/2/3 u rako je |[SE| = r, umamo

, TS| =71, a

|ISD| = H —r =ay/2/3 —r. Cana jennaroct (2) MOKeMO 3ammcaTi Kao

a3.a\/§__ 2
6.2—7".&37’,

a |2
onaKye je r = Z\/; Y 10. 3amaTtky cMO mobuam ma je 3ampeMuHa V =

2
kako je mato V = 144v/2, ciemn a = 12. Crora je r = 3\/; =6 (B).




14. Heka cy A, B, C u D Temena, a a uBuma martor rterpaeapa. ¥ 13. 3amIaTKy CMO
YCTAHOBUJIM Jla NPABUJIHU TeTpaenap 3amnpemumHe V = 144y/2 nma uBUIy a = 12.
Heka je H Bucuma terpaenpa u3 Bpxa D Ha 6a3y ABC, ca momHoxkjem E, m Heka
je h Bucuna 6a3ze u3 temena A Ha wBuny BC (npu uemy E meau h y omHOCy
2:1). Ha ocuoy 10. 3anarra je H = a\/2/_3. Axko ca S 03HAUMMO IEHTAp JIONTE
ommcaHe OKO naTor Terpaeapa (ta jgonta caapsxku temena A, B, C u D), a ca R
IBEH NOJIynpeuHuk, oma je R = |SA| = |SD|. U3 mpasoyraor tpoyraa AES mo
[Muraropunoj Teopemu mmamo |SA?2 = |AE|? + |ES|?, omnocno

2

2 \° 2 a3\’ 2 2
- H-R?=[%2.2 \/j_ =a>-2 = 2
R (Sh) + ( R) (3 5 > —|—<a 3 R a aR 3+R,

onakne je 2aR+/2/3 = a*, omaocuo R = g\/g =6+/3/2 =36 (A).




15. Hera cy A, B, C' u D temena ocuoBe, a E Bpx mare nupamume. PaBan mapasenna
OCHOBHU OJI faTe MUpaMUIe OJCela Malmy TUpaMuLy Ynju je BpX F u uyuja je ocHOBA
kBanapar usuie b ca remenuma Ay, By, C; u D;. [loBpmuHa ocHOBe Mame TUpaMuIe
je TpaskeHa moBpmMHA Ipeceka u usHocu P = b?. Ca F 03HAYMMO IIOTHOjE BUCHUHE
H, ca F| momHO:X%je BUCuHE Mame nupamuae, Heka je G cpemumre usuie BC, a G
cpemumre nBune BiC. [Ipumernmo na je |FG| = a/2, a |F1G1| = b/2. I3 cinarocTR
tpoyrinosa EFG n EF|G, mmamo |EF| : |FG| = |EF| : |F1G,|, onrocuo H : g =

(H —a)?

2

b a(H — x)
H

(H—x):g, onake je b= , ma je P =a? ().




16. Heka je a mBuma ocuoBe, a h BucuHa OOYHEe cTpaHe mare mupamune (y OIIITeM

av3
cay4dajy je h # T\/_) Axo ca B o3zmaunmo a3y, a ca M omorau, oHIa je TpaskeHa

OB PIIVHA, )
P:B—I—M:a2+4%:a2+2ah.

Yrao namebhy Goune cTpaHe n OCHOBE O3HAUMMO ca «. [Ipumerumo na je pacrtojame

n3meby monuoskja Bucune nmupamune H w mBune ocHose jennako a/2. Tanma je

H
4 ) sin « h 2H
- — o = v -
3~ '8 cosa  a/2 a’
h

. 3H .
OmaKye je a = - = 3 cm. Ilo Iluraropmaoj TeopMu UMaMo

2 5
h = H2+<g> =5 cm,

na je P =24 cm? (muje meby momyberum omrosopuma).




17. Bumy ocHoBe B mate mupaMuae O3HAYUMO Ca @, OUjarOHAJy OCHOBE ca d, a BUCUHY

nmupamune ca H. [loguoxkje Bucuue H mana y mpecek aujaroHaJja OCHOBE U MOJOBU

mujaronajy ocuoBe. TpakeHy 3alIpeMuHy padyyHaAMO Kao
1 1
V = -BH = -d*H.
3 3
H d/2
KRako je sina = —, mmamo H = ssina, a u3 cosa = L ciemqu d = 2scosa.
s
5 . d
= a2, na je a = — =
] 7

ujaronasy KBaapaTa HM3paskaBaMO IPEKO UBUIE Kao d

sv2cosa. Crora je

1 2
—(sV2cosa)?ssina = 533

V:
3

(A).

sin a cos?




18. Temena ocuoBe mare nmupamune ozHauumo ca A, B u C', a men Bpx ca D. Heka
je mBuna ocmose BC' = a xumorenysa, a uBune ocHoe AB = AC = b rarere
jeIHAKOKPAKO-IIPABOYTJIOr TPOYTJIa. 300r oLy apHOCT ODOUHE CTpaHe ca OCHOBOM
3a 6oune umBurne Bazku BD = C'D = b, a "eka je 6ouna usuna AD = c. Tpaskena

MMOBPINUHA je

P = Papc + Ppcep + Papp + Pacp = 2Papc + 2Papp.

b? . . a? .
Baxu Papce = 5+ a waxo je a’? = 2b?, To je Papc = T Hexka je h BuCHHA OCHOBE U3

temena A va uBuily BC' ca nomgaoxkjem E, npu uemy F monosu BC. Tana je u Bucuna
DE 6oune crpane BCD (koja mpencraBiba U BUCUHY nupamuae) Takobe jemHaka

h. I3 mpaBoyraor Tp20yrna ADE mmamo ¢? = 2h?, a u3 npaBoyrior tpoyria ABE

. a\? a ) a a )
je h? =b* — (—) = — ma je c = —. Kako u3 a® = 2b? cienu b = — BuIMMO 12 je
2 4 V2 V2
b = ¢, mro 3Hauu ga je tpoyrao ABD jenHakoCTpaHWYaH, 1A jeé HEeroBa MOBPIIMHA

V3 a?V3

4 8

Pipp = . Konaumno je

a? a*\/3 _a?

P=2—42 24+ +V3). (B)

4 8 4




19. Herka cy A, B, C u D Temena ocuoBe B, a E Bpx mare nupamumne. VBuiy ocHose
03HAYMMO Ca @, a AujaroHaky ocHose ca d. Axo je CE GouHa uBUIA HOPMAJHA HA
paBaH ocHOBe, oHza je BucuHa ocHoBe H = |CE|. Hajaoyky 60uHy MBUILy O3HAUNMO

ca s, npu dyemy je |AE| = s = 8. Tpaskeny 3anpeMuny padyHaMO Kao

1 1
V = -BH = -d*H.
3 3¢

Karo je ACE jemnakokpako-mpaBoyriu Tpoyrao, To je H = d u s> = H*> + d?, na

S d
e H=d=— —
) NG 2

= 44/2. C o63upom ma je d® = 2a%, umamo a = = 4. Ha ocHOBY

64

nobujennx BpenHoctu je V = Eﬁ (B).
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20. Temena ocuoBe B mare mupamume osmaummo ca A, B, C u D, a men Bpx ca F.
Hexka cy crpane BCE u CDE wopmaJiine Ha OCHOBY, Heka crpana ADFE ca 0CHOBOM
3akigamna yrao «, m Heka crpana ABFE ca ocuoBom 3akmama yrao (. Ca a m b
osnaunmo usune ocHose (a = |AB|, b = |BC|), a ca H Bucuny nupammne, npu

uemy je H = |CE|. 3anpemuny nare nupaMuie padyHaAMO Kao
1 1
V=-BH=-SH.
3 3

N3 npasoyraor tpoyraa CDE je tga = H/a, mok je u3 mpasoyrior tpoyria BCFE
tgl = H/b. Kako je ab= S, To je

H H
tgatgﬁz—-g

HQ
a S

1
omakine je H = /Stga tgh. Caemu V = gS\/Stga tgb (B).

11



21. Hexka cy A, B, C u D remena ocuoBe, a F Bpx mare nupamume. Ca S o3HaUmMO
HeHTap cepe ommcaHe OKO MUpaMUie, a ca R meH morynpedvnuk (Ta chepa camapsiu
tauke A, B, C, D u E). Hexka je a = 2v/3 cm uBuIa oCHOBE, HEKa BUCHHA MAPAMUIE
H = 3 ¢m canpxu cpemumre F usune BC, u seka je b = |BE| = |CE|. Tazna
je b = H? + (%)2, omakie je b = 2v/3 ¢m, ma 3akmydyjemo ma je tpoyrao BCFE
jemnaxkocTpaHudaH. Kpyr onucan oko tpoyrna BCFE npunana cpepu OIMCAHO] OKO
nupamuae, a ako ca K o3HaunMo meros nexrap, onga je |[KF| = H/3. Heka je G
npecek qujarosasia ocose. Kako je R = [SA| = |SB| = |SC| = |SD|, to ce nenrap
chepe S Hasaszm Ha IpaBoj napaJsesHoj Bucunu H koja cangpsxu tadry G, npu dyemy
je |SG| = |KF| = H/3. VI3 npasoyraor tpoyraa BGS umamo |BS|> = |BG|? + |GS|?,

e () (8 -G+ ()

onakse je R=+/7cm (B).
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